Exercice 01 : Résoudre les équations suivantes

1) arccos x = 2 arccos (%)
Posons :
3
6 = arccos | —
Donc :

cosf = —

L'équation devient :

arccos r = 20

En appliquant le cosinus :

x = cos(20)
Or:
cos(2u) = 2cos?(u) — 1
Donc:
3\ 2 9 18 1
—2(2) —1=2. = —1="—-1="2
=2 (4) 16 16 8
Solution :
1
T = —
8
2) arcsin x = arcsin (%) -+ arcsin ( %)
Posons :
. (2 . (3
a=arcsin| - |, b=arcsin| -
() ()
Alors :

x = sin(a + b)



Or:
sin(a + b) = sinacosb+ cosasinb

Ona:
sina:g, sinbzg
Calculons :
42
cosa —= 25 5
9 4
b= - = _
coSs 1 95 5
Donc:
2 4 \/21 3
=557 75 '3
8—|—3\/?_1_
YT Tos
Solution :
w_8+3\/2T
25

Exercice 02 : Démontrer les dérivées

1) Dérivée de y = arcsinx

On pose :



En dérivant :

Donc :

Or:

Donc :

y = arcsinz <= T =siny
1=cosy-y
y = —
cosy

cosy =1/1 —sin’y = V1 — 22

1

V1 —2?

(arcsinz)’ =

2) Dérivée de y = arccos <

Dérivons :

Donc :

Or:

Donc :

, x€l—1,1]

Y = arccosTr <— I = COSYyY

1= —sinyy
/:_ ]'
siny
siny = /1 — 2?2
1
(arccosz) = ———
V1 — x?

3) Dérivée de y = arctanx



y — arctanx <— = = tany

Dérivons :
1= (1+tan’y)y
Donc:
Y= —
1+ x2
Résultat :
(arctanz)’ = !
14 a2

Exercice 03 : Ecrire sous forme algébrique

1) sin(arccos x)

Posons :
6 = arccos
Alors :
cosf =x
Donc :
sinf =1 — z2
Résultat :

sin(arccosz) = /1 — 2

2) cos(arcsin x)

Posons :

@ = arcsin x

Donc :



sinf = x

Alors :

cos =+V1—=z

Résultat :

cos(arcsinz) = /1 — a2

3) cos(2 arcsin )

Posons :
u = arcsin
Alors :
sinu =
Or:

cos(2u) = 1 — 2sin®(u)
Donc :
cos(2arcsinz) = 1 — 22°

Résultat :

1 — 222

4) sin(arctan )

Posons :
@ = arctanx

Donc :

opposé x
tanf =2 = —— = —
adjacent 1

Hypoténuse :



Donc :

Résultat :

5) cos(arctan x)

6) sin(3 arctan x)

Or:

Avec :

Donc :

Exercice 04

1+ 2

Z

V1 + x?

sin @ =

Z

V1 + x2

sin(arctan z) =

1
V14 2

cos(arctanx) =

sin(3u) = 3sinu — 4sin’ u

, T
sinu = ———
V14 z?
3r — 3
sin(3 arctanz) = ﬁ

1) Valeurs remarquables

arccos

arccos(l) =0




1 T
arccos | = | = =
2 3

\/§ T
arccos | — | = —
2 4
\/§ om
arccos 5 | =5
arccos(0) = i
2
arcsin
arcsin(0) = 0
T
1y = T
arcsin(1) 5
. 1 T
arcsin| — | = —
2 6
arcsin Q _I
2 | 4
arcsin @ _T
2 | 3
arctan
arctan(0) =0
s
tan(1) = —
arctan(1) 1
arctan(v/3) = %
arcta ( 1 ) T
rctan (| — | = =
V3 6

2) Calculer



arccos(cos(77/3))

/3 =21+ 7m/3

Donc :
cos(7m/3) = cos(m/3) = %
Alors :
T
arccos(cos(7m/3)) = 3
arcsin(sin(77/3))
sin(77/3) = sin(n/3) = ?
Donc :
T
arcsin(sin(77/3)) = 3
arctan(tan(77/3))
tan(77/3) = tan(m/3) = V3
Donc :
arctan(tan(77/3)) = g
3) Calculer
cos(arctanz) = -
C Vi+a?
cos(arcsinz) = /1 — 2
T
tan(arcsinz) =

V1— g2



4) Montrer que

On dérive, on trouve :

Mais :

Et:

Donc :

5) Montrer que

Posons :

Alors :

Donc :

Ainsi :

Donc :

1
(arcsinz) =

V1 —z?

f(0) = 0 = arcsin(0)

f(x) = arcsinz

arccos x + arcsinr =

Yy = arcsinz

siny =z

(E_ )_
cos (5 y) ==

m
arccos = 3~ Y

arccos r + arcsinx =

bo| 3




